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 Contesta cinco de los seis ejercicios propuestos 

 Cada ejercicio vale 2 puntos. 
 
 
1.- Tenemos tres urnas: la urna A con 3 bolas rojas y 5 negras, la urna B con 2 
bolas rojas y 1 negra y la urna C con 2 bolas rojas y 3 negras. Escogemos una 
urna al azar y extraemos una bola también al azar. 
a) ¿Cuál es la probabilidad de que la bola sea de color negro? ¿Cuál es la 

probabilidad de que la bola sea roja? 
b) Si la bola ha sido roja, ¿cuál es la probabilidad de que la bola haya sido 

extraída de la urna A? 
 
2.- Una empresa quiere repartir un dinero entre sus empleados. Se da cuenta 
de que si da a cada uno de los empleados  80 euros le sobran 20 euros y si da 
a cada uno 90 euros le faltan 40 euros.  
a) ¿Cuántos empleados tiene la empresa? 
b) ¿Cuánto dinero tiene para repartir? 
 
3.- Calcular e l  área del recinto l imitado por la s parábolas 

24 xy  , 42  xy . 

 
4.- Halla los intervalos de crecimiento y decreminiento y los máximos y mínimos 
de la función: 

 
1

222






x

xx
xf

. 
 
5.- Una fábrica de lámparas ha estudiado la vida media de las lámparas que 
produce. Se supone que se distribuyen según una distribución normal. Su 
duración media es de de 68 meses, con una desviación típica de 5 meses. De 
la fábrica ha salido un lote de 10.000 lámparas. 
a) ¿Qué porcentaje de lámparas superarán previsiblemente los 75 meses?  
b) ¿Cuántas lámparas se estropearán antes de 60 meses? 
 
6.- El 15% de los habitantes de una determinada región son rubios. Se toma 
una muestra de 600 de esos habitantes. Se pide: 
 
a) Probabilidad de que el número de personas rubias sea mayor de 80. 
b) Probabilidad de que el número de rubios esté comprendido entre 80 y 110 

personas. 



N(0, 1) kurbak −∞-tik z-raino mugateko azalerak
Áreas limitadas por la curva N(0, 1) desde −∞ hasta z

zTabla 3: Distribución Normal

0 0’01 0’02 0’03 0’04 0’05 0’06 0’07 0’08 0’09

0 0’5000 0’5040 0’5080 0’5120 0’5160 0’5199 0’5239 0’5279 0’5319 0’5359

0’1 0’5398 0’5438 0’5478 0’5517 0’5557 0’5596 0’5636 0’5675 0’5714 0’5753

0’2 0’5793 0’5832 0’5871 0’5910 0’5948 0’5987 0’6026 0’6064 0’6103 0’6141

0’3 0’6179 0’6217 0’6255 0’6293 0’6331 0’6368 0’6406 0’6443 0’6480 0’6517

0’4 0’6554 0’6591 0’6628 0’6664 0’6700 0’6736 0’6772 0’6808 0’6844 0’6879

0’5 0’6915 0’6950 0’6985 0’7019 0’7054 0’7088 0’7123 0’7157 0’7190 0’7224

0’6 0’7257 0’7291 0’7324 0’7357 0’7389 0’7422 0’7454 0’7486 0’7517 0’7549

0’7 0’7580 0’7611 0’7642 0’7673 0’7704 0’7734 0’7764 0’7794 0’7823 0’7852

0’8 0’7881 0’7910 0’7939 0’7967 0’7995 0’8023 0’8051 0’8078 0’8106 0’8133

0’9 0’8159 0’8186 0’8212 0’8238 0’8264 0’8289 0’8315 0’8340 0’8365 0’8389

1 0’8413 0’8438 0’8461 0’8485 0’8508 0’8531 0’8554 0’8577 0’8599 0’8621

1’1 0’8643 0’8665 0’8686 0’8708 0’8729 0’8749 0’8770 0’8790 0’8810 0’8830

1’2 0’8849 0’8869 0’8888 0’8907 0’8925 0’8944 0’8962 0’8980 0’8997 0’9015

1’3 0’9032 0’9049 0’9066 0’9082 0’9099 0’9115 0’9131 0’9147 0’9162 0’9177

1’4 0’9192 0’9207 0’9222 0’9236 0’9251 0’9265 0’9279 0’9292 0’9306 0’9319

1’5 0’9332 0’9345 0’9357 0’9370 0’9382 0’9394 0’9406 0’9418 0’9429 0’9441

1’6 0’9452 0’9463 0’9474 0’9484 0’9495 0’9505 0’9515 0’9525 0’9535 0’9545

1’7 0’9554 0’9564 0’9573 0’9582 0’9591 0’9599 0’9608 0’9616 0’9625 0’9633

1’8 0’9641 0’9649 0’9656 0’9664 0’9671 0’9678 0’9686 0’9693 0’9699 0’9706

1’9 0’9713 0’9719 0’9726 0’9732 0’9738 0’9744 0’9750 0’9756 0’9761 0’9767

2 0’9772 0’9778 0’9783 0’9788 0’9793 0’9798 0’9803 0’9808 0’9812 0’9817

2’1 0’9821 0’9826 0’9830 0’9834 0’9838 0’9842 0’9846 0’9850 0’9854 0’9857

2’2 0’9861 0’9864 0’9868 0’9871 0’9875 0’9878 0’9881 0’9884 0’9887 0’9890

2’3 0’9893 0’9896 0’9898 0’9901 0’9904 0’9906 0’9909 0’9911 0’9913 0’9916

2’4 0’9918 0’9920 0’9922 0’9925 0’9927 0’9929 0’9931 0’9932 0’9934 0’9936

2’5 0’9938 0’9940 0’9941 0’9943 0’9945 0’9946 0’9948 0’9949 0’9951 0’9952

2’6 0’9953 0’9955 0’9956 0’9957 0’9959 0’9960 0’9961 0’9962 0’9963 0’9964

2’7 0’9965 0’9966 0’9967 0’9968 0’9969 0’9970 0’9971 0’9972 0’9973 0’9974

2’8 0’9974 0’9975 0’9976 0’9977 0’9977 0’9978 0’9979 0’9979 0’9980 0’9981

2’9 0’9981 0’9982 0’9982 0’9983 0’9984 0’9984 0’9985 0’9985 0’9986 0’9986

3 0’9987 0’9987 0’9987 0’9988 0’9988 0’9989 0’9989 0’9989 0’9990 0’9990

3’1 0’9990 0’9991 0’9991 0’9991 0’9992 0’9992 0’9992 0’9992 0’9993 0’9993

3’2 0’9993 0’9993 0’9994 0’9994 0’9994 0’9994 0’9994 0’9995 0’9995 0’9995

3’3 0’9995 0’9995 0’9995 0’9996 0’9996 0’9996 0’9996 0’9996 0’9996 0’9997

3’4 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9998

3’5 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998

3’6 0’9998 0’9998 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999

3’7 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999

3’8 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999

3’9 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000

N(0, 1) kurbak −∞-tik z-raino mugatutako azalerak

Áreas limitadas por la curva N(0, 1) desde −∞ hasta z

N(0, 1) kurbak −∞-tik z-raino mugateko azalerak
Áreas limitadas por la curva N(0, 1) desde −∞ hasta z

zTabla 3: Distribución Normal

0 0’01 0’02 0’03 0’04 0’05 0’06 0’07 0’08 0’09

0 0’5000 0’5040 0’5080 0’5120 0’5160 0’5199 0’5239 0’5279 0’5319 0’5359

0’1 0’5398 0’5438 0’5478 0’5517 0’5557 0’5596 0’5636 0’5675 0’5714 0’5753

0’2 0’5793 0’5832 0’5871 0’5910 0’5948 0’5987 0’6026 0’6064 0’6103 0’6141

0’3 0’6179 0’6217 0’6255 0’6293 0’6331 0’6368 0’6406 0’6443 0’6480 0’6517

0’4 0’6554 0’6591 0’6628 0’6664 0’6700 0’6736 0’6772 0’6808 0’6844 0’6879

0’5 0’6915 0’6950 0’6985 0’7019 0’7054 0’7088 0’7123 0’7157 0’7190 0’7224

0’6 0’7257 0’7291 0’7324 0’7357 0’7389 0’7422 0’7454 0’7486 0’7517 0’7549

0’7 0’7580 0’7611 0’7642 0’7673 0’7704 0’7734 0’7764 0’7794 0’7823 0’7852

0’8 0’7881 0’7910 0’7939 0’7967 0’7995 0’8023 0’8051 0’8078 0’8106 0’8133

0’9 0’8159 0’8186 0’8212 0’8238 0’8264 0’8289 0’8315 0’8340 0’8365 0’8389

1 0’8413 0’8438 0’8461 0’8485 0’8508 0’8531 0’8554 0’8577 0’8599 0’8621

1’1 0’8643 0’8665 0’8686 0’8708 0’8729 0’8749 0’8770 0’8790 0’8810 0’8830

1’2 0’8849 0’8869 0’8888 0’8907 0’8925 0’8944 0’8962 0’8980 0’8997 0’9015

1’3 0’9032 0’9049 0’9066 0’9082 0’9099 0’9115 0’9131 0’9147 0’9162 0’9177

1’4 0’9192 0’9207 0’9222 0’9236 0’9251 0’9265 0’9279 0’9292 0’9306 0’9319

1’5 0’9332 0’9345 0’9357 0’9370 0’9382 0’9394 0’9406 0’9418 0’9429 0’9441

1’6 0’9452 0’9463 0’9474 0’9484 0’9495 0’9505 0’9515 0’9525 0’9535 0’9545

1’7 0’9554 0’9564 0’9573 0’9582 0’9591 0’9599 0’9608 0’9616 0’9625 0’9633

1’8 0’9641 0’9649 0’9656 0’9664 0’9671 0’9678 0’9686 0’9693 0’9699 0’9706

1’9 0’9713 0’9719 0’9726 0’9732 0’9738 0’9744 0’9750 0’9756 0’9761 0’9767

2 0’9772 0’9778 0’9783 0’9788 0’9793 0’9798 0’9803 0’9808 0’9812 0’9817

2’1 0’9821 0’9826 0’9830 0’9834 0’9838 0’9842 0’9846 0’9850 0’9854 0’9857

2’2 0’9861 0’9864 0’9868 0’9871 0’9875 0’9878 0’9881 0’9884 0’9887 0’9890

2’3 0’9893 0’9896 0’9898 0’9901 0’9904 0’9906 0’9909 0’9911 0’9913 0’9916

2’4 0’9918 0’9920 0’9922 0’9925 0’9927 0’9929 0’9931 0’9932 0’9934 0’9936

2’5 0’9938 0’9940 0’9941 0’9943 0’9945 0’9946 0’9948 0’9949 0’9951 0’9952

2’6 0’9953 0’9955 0’9956 0’9957 0’9959 0’9960 0’9961 0’9962 0’9963 0’9964

2’7 0’9965 0’9966 0’9967 0’9968 0’9969 0’9970 0’9971 0’9972 0’9973 0’9974

2’8 0’9974 0’9975 0’9976 0’9977 0’9977 0’9978 0’9979 0’9979 0’9980 0’9981

2’9 0’9981 0’9982 0’9982 0’9983 0’9984 0’9984 0’9985 0’9985 0’9986 0’9986

3 0’9987 0’9987 0’9987 0’9988 0’9988 0’9989 0’9989 0’9989 0’9990 0’9990

3’1 0’9990 0’9991 0’9991 0’9991 0’9992 0’9992 0’9992 0’9992 0’9993 0’9993

3’2 0’9993 0’9993 0’9994 0’9994 0’9994 0’9994 0’9994 0’9995 0’9995 0’9995

3’3 0’9995 0’9995 0’9995 0’9996 0’9996 0’9996 0’9996 0’9996 0’9996 0’9997

3’4 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9997 0’9998

3’5 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998 0’9998

3’6 0’9998 0’9998 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999

3’7 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999

3’8 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999 0’9999

3’9 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000 1’0000
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1.- Solución 
Si realizamos un esquema tipo diagrama en árbol 
 

 
Podemos revolver el problema razonando sobre el diagrama: 
 
a)  La probabilidad de que sea negra es  

                               360

127

5

3
.

3

1

3

1
.

3

1

8

5
.

3

1


 
     Evidentemente la probabilidad de que sea roja será  

                           360

173

360

127
1 

 
b) Razonando por Bayes, tenemos que: 

 
 

2.-  Solución 
Se eligen las incógnitas 
 
 x = nº de empleados  
 y = dinero para repartir  
Así podemos plantear el siguiente sistema: 
 

80x +20 = y  
90x - 40 = y  

 
Resolviendo x = 6 , y = 500. Por tanto tiene 6 empleados y 500 euros a repartir. 
 
3.- Solución 
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Los puntos de corte  de las dos parábolas son  x = 2  y   x = -2. Como puede verse la 
región encerrada está entre las dos parábolas. 
 
El área pedida se calcula aplicando la regla de Barrow:  
 

   3/644)4(
2

2

22   dxxxA  

 
4.- Solución 
La función no está definida en el punto x = 1. Si calculamos la derivada tenemos. 
 

 
 

 
 
Analizando el signo de la derivada:  

 
Signo de  f' (x). 

 

 
 

 
Por tanto f (x)  es creciente para x > 2 y para los x< 0;  es decreciente en los los 
intervalos (0,1) y  (1, 2).   
Tiene un máximo en  (0,-2)  y un mínimo en  (2, 2). 
  

 
     

     2
2

2

22

2

2

1

2

1

222222

1

22122
'
















x

xx

x

xxxxx

x

xxxx
xf

   









2

0
02020' 2

x

x
xxxxxf
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5.- Solución. 
Al ser una distribución Normal su estudio se hará acudiendo a la tabla 
 
a)  P (X > 75) = (t > 1,4) = 1 - P (t ≤ 1,4) = 1 - 0,9192 = 0,0808 
Luego, el 8,08% de las lámparas (808 lámparas) superarán los 75 meses 
 
b) P (X ≤ 60) = (t ≤  -1,6) = P (t> 1,6) = 1 - P (t ≤  1,6) = 0,0548 
Luego, 548 lámparas  no llegarán probablemente a durar 60 meses 
 
6.- Solución 
La variable aleatoria  sigue el modelo binomial .  p = 0.15, q= 0.85 
Por otra parte se cumplen las condiciones para proceder a una aproximación a la 
distribución normal (n>30,n.p>5, n.q>5). 
La normal utilizada debe tener como parámetros la media y la desviación típica de la 
binomial.  

 Media  =n.p=  (600)(0.15) = 90 

 Desviación típica =raiz(n.p.q)=raíz((600).(0.15).(0.85))=raiz(76.5) 
 
a) Por tanto la probabilidad de que en la muestra existan más de 80 rubios es : 

 
b)  La probabilidad de que el número de rubios  esté comprendido entre  80 y 110 es  

 
 
 

CRITERIOS GENERALES DE EVALUACIÓN. 

1. El examen se valorará con una puntuación entre 0 y 10 puntos. 
2. Todos los problemas tienen el mismo valor: hasta 2 puntos. 
3. Se valora el planteamiento correcto, tanto global como de cada una de las 

partes, si las hubiere. 
4. No se tomarán en consideración errores numéricos, de cálculo, etc., siempre 

que no sean de tipo conceptual. 
5. Las ideas, gráficos, presentaciones, esquemas, etc., que ayuden a visualizar 

mejor el problema y su solución se valorarán positivamente. 
6. Se valora la buena presentación del examen. 
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Criterios particulares para cada uno de los problemas 

Problema 1 (2 puntos) 

 Planteamiento del problema por medio del diagrama en árbol o similar  (0,75 
puntos) 

 Cada apartado de la pregunta a (0,30 puntos) 

 Resolución adecuada del problema(0.65 puntos) 
Problema 2 (2 puntos) 

 Planteamiento del problema (1punto) 

 Solución del mismo (1 punto) 
Problema 3 (2 puntos) 

 Dibujo del recinto y obtención de los puntos de corte ( 1 punto) 

 Aplicación del Teorema de Barrow. (0,25 puntos) 

 Exactitud de los cálculos realizados. (0,75 puntos) 
Problema 4 (2 puntos) 

 Derivación correcta de la derivada (0.75 punto) 

 Discusión de los intervalos de crecimiento  y obtención de puntos críticos 
(1.25 puntos) 

Problema 5 (2 puntos) 

 Cálculos asociados a la distribución normal y la probabilidad pedida (1 punto) 

 Resolución correcta del problema(1 punto) 
Problema 6 (2 puntos) 

 Reconocimiento de que es una distribución binomial (0,5 puntos) 

 Cálculos de la media, desviación típica (0,5 puntos) 

 Cálculos asociados a la distribución normal como límite de la binomial(1 
punto) 

 
CORRESPONDENCIA ENTRE LAS PREGUNTAS DE LA PRUEBA Y 

LOS INDICADORES DE CONOCIMIENTO 
 

Pregunta Indicador de conocimiento 

1 3.7; 3. 6 y 3.9 

2 1. 4; 1.6 y  1.8 

3 2.12 y 2.13 

4  2.8; 2.9; 2.10 y 2.11 

5 3.6 

6 3.5 y 3.6 

 




